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ځمککچپوهنه)بنسټیزه هندسه(  
 

 

 

 هندسي بنسټیزې كلیمى

 

    )ټكى ، كرښه ، هواره)سطحه  

 
اویكلید  وایي، چي ټکی هغه دى چى نور نه شي كوچنى  (Euklidپیژند)تعریف(: اویكلید)

 كیدى. ددې پیژند ستونځى په دې كې دي،  چى بیا نو د داسى واړه شي ځخه  ځنګه

 نه ویشونكىAtom   ) كرښه، او هواره جوړیدلى شي. یعنى که ټكى د هندسى اتم  (لاتین

یا یى که مایکروسکوپ له لارې   پراخه شي یا وغزیږي؟ وي بیا  نو ځنګه كیدى شي چى

لوي کړو، نو پوره ستره هواره نیوى شي په عمل كى د كښلو )رسم ویستلو( له 

ګورو چى ټكى څرګند غزیدلى  یا پراخیدلى شي، لكه څنګه چى لوییدل یعنى غټیدلى  لارې

 شي:

 دلى شيیټڅومره غ په لاندې کې ګورو، چې ټکى د همدې شمیروني له لارې
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یادونه :  هندسه ځمككچ ته وایي، نو كه هندسه  ځمككچ پوهنه وبلل شي،  د لمړنیو پوهیدلو 

امله چي په هندسه كى ډیرڅه  همدا اوس هم،  له دې .لپاره به هم سملاسي اسانه وي

 .لیدلكیدى شي او د رانیولو وړ دي (

یږي، همدومره ستونځى لیدل یا شي ډوله  څرګند») وړ لرانیو«لنډ:  شیان یا لیدیدونكي 

 دا اړونده كره ټاكنه   كیږي، چي نومونه اړوند )تړلى(  كره وټاكلى  شو، اوهمداسى یي

دا شكلونه  لیدوړ  كه څه هم په لومړي وار سره، چى ګوندې روښانه یا  فكروړ كړى شو،

دي چى  او  نیولوړ دي،  ساده ښكاري، مګر په خپل دننه كى ) خپله خټه  كى( خورا پیچلي

 دې  پیژند)تعریف( یى كیدلى شي او  په لاندې  كى به راته روښانه شي:ږیواځى ور ن

 

-  څیره  كى د ټكى غټیدل یا لوییدل ښایو موږ په لاندې

 

 
 

 

ګورو چى ټكى  هوارې او كرښى ته پراخیدلى شي  یعني عملي څیره ښوونه یا شكل 

ځنى تیوریكي كره ) ټیك( ښوونه یي  نخښوونه یى د ستونځو سره مل ده،  خو سره ددې هم

ساده له   -یا د پرتلي په توګه -دا پرابلم په مقایسوي .ضرور ده ، یا نه پریښودونكى  ده

كى د تشریح شوو شیانو  یا لیدیدونكى لاندې د هغو  منځه وړل كیدى شي:  په لاندې

 ۰یا ریالیزه كوونهڅیره پوهیږو او  نه د هغه عملي ریښتینوالى  )تیوریتیكى ادیاله)خیالي

ستونځو راوباسلى شو،  دا مو د هندسى د ډیرۍ  له دې چى ځانونه دې د دې لپاره،

څیرو( لاندې ،    (ته لارښودوي. د پورته شكلونوسره سره، د هندسي   جوړختونو كنڅپت

 داسى  ۰د ټكو ډیرى پوهیږو. یعنى هندسي جوړښتونه بل څه نه دي، بى د ټكو له ډیرۍ

 تعریفوو:

 ډ: ټکی او کرښه  لن
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 پیژند)تعریف( : 

د یوې  ډیرۍ په څیر كلكه نیسو، چى توكى یى ټكى بللكیږي. او په  یا سطحه یوه هواره

 ، په هواره كى یوه  برخډیرۍ  په نخښه   ..…,A,B,C,P,Qغټو لاتین تورو یى ښایو لکه 

 سره ..... , a , b , cشوې ده، چى توكي یي كرښى بلل كیږي او په كوچنیو لاتیني تورو

 ښوول كیږي

پاى یا  چى پخپله)هره برخه  د ناپاى ټكو ډیرۍ ده. د هوارې E یوه هواره :یا په بل ډول

 .بلل كیږي (فیګور یا شكل )څیره یا سطحې   د هوارې  (ناپاى كیدى شي

 

د كاغذ دمخ ) تخنیكي  د كښلو)رسمولو، انځورولو هوارې غزول (لكه د بیلګي په توګه

لور ته ناپاى  . د هندسي هدفمندۍ لپاره باید  بیا دا كاغذ هرې(محدود دي)ري بندیزونه ل

غزیدل شوى وي او پنډوالى یى صفر ته را كښته شوى وي، ځكه چى یوه هواره دوه 

دیمینزیونال ده ( دوه اړخیز یا دلته ښه دۍ چى د اړخ په ځاي خوا ووایو، ځكه  چى اړخ 

  . ) ته یى د خواوو څخه سور او اوږدوالى عبارت دۍګوډىو لپاره كارولى دۍ.  د ل-nمو د

موضوع كى له وړو څرګندونو تیریږو او هغه څه چى خورا  كتاب كى او بیا دې په دې

 ۰هغه دلته راوړو( مهم دي

 

لنډ : ټکى هغه کوچنی څه دۍ، چې هواره او کرښه ترې جوړیدى شي او له دې امله ټکى 

   ۰وي، توکى دۍټکوډیرۍ جوړ یا سطحې، چې د  دهوارې

 ېټکى د دوه کرخو غوڅې له لار

 g  که دوه کرښې ۰انځوریدى شي 

کې غوڅې کړي، نو د  P  په h او

 :دې لپاره داسې لیکو

{g     h  = { P                                                    

 یا لاندې  انځورونه

   2gاو     1gره کې یځ په لاندې 

 ويڅپه یوه ټکي کې سره غو

 
 

 

 پیژند : 

ته  B وAد ټولو ټكو هغه ډیرۍ ده،  چى له ټكيAB  (بنده کرښهیا  پاى كرښه) ټوټه کرښه

په  فاصله وهي،  یعني که دا دواړه ټكي یو بل -په دننه كى لنډ واټن یا یا سطحې  ېد هوار

هم  په  B او A لنډ واټن  كى د هوارى په دننه كى  سره وتړي،  چى د غاړې ټكي

 اسې لیکو:د۰دي هم په دې كرښه  پراته B او A پورې اړه  لري. یعني ټكى دې
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AB   €  AB; B  €A 

ې ټکى په لنډ واټن کیا هغه کرښه، چې دوه 

د کرښې  يسره وتړي بندکرښه بلل کیږي، ټک

 يد يتوک

 

 

کیږدو نو په څیر ونیسو او یا د کاغذ پرمخ کرښى )ختکش( « ېځیرکرښ»که بند کرښه د 

  ۰زیدلى شي، چې موږ دا کرښه بولوغدا کرښه دواړو لورو ته 

لیدوړ د اویکلید جیومتري کې دا یوه ناپاى  ۰کرښه د ځمککچپوهنې بنسټیزه کلیمه ده

  غزیدلى کرښى ته وایې، چې ناپاى نرۍ وي، د لاندې خویونو سره:

کرښه دوه یو له بل بیل ټکي پراته وي، نو د دوي ترمنځ ټوټه کرښه یو لنډ واټن که په یوه  

 ۰په نخښه کوي، چې موږ ورته ټوټه کرښه یا بند کرښه وایو

اوس هندسه په اکسیومونو ودانه ده، چې کرښه او  ۰دا کلیمه ټیک زموږ پیژند نه راکوي

وى او نیول شوى یانې ټکى داسې ورکړ شوي، چې مخ د مخه یې پیژند څرګند ورکړ ش

 ۰ژنو  یموږ یې پ

 تعریف : یا ندیژپ 

ویل  g یا  AB دواړو لورو ناپاى غزولوته  کرښه )ناپاىكرښه( AB )- د  بندكرښى )پاى 

  ۰( كرښي اصلي برخډیرى ده-كیږي.  بندكرښه نو بیا د )ناپاي 

 AB   )برخډېرۍ(  g  په نخښونه  یې 

                         ر وغزول شيطبعآ كیدى شي، چى كرښه په یوه لو

 

 پیژند :  

 

شي )ناپاي( نیمكرښه      كه  بندكرښه یواځي په یوه لور ناپاى وغزول  شي،)نا پاى( نیمكرښه

لورته بنده او بلى لور ته ناپاى  نیمكرښه یا وړانګه یوې .یا وړانګه) شعاع( بلل كیږي

 غزول كیدى شي، یعني پیل لري مګر پاى نه لري .
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، د نیم  بندې لورې  لنډ: د بندكرښى دواړه

یوه لور بنده او بله وازه  او دکرښي  كرښې

 دواړه  لورې  وازي دي.

په پورته څیرو کې د بند کرښى، وړانګې 

نیمكرښه د    ۰او کرښى توپیر څرګند دۍ

 كرښى برخډیرى دۍ

 

     
 

اینڅیدیر gدPكیښوول شي، نو وایو چىPټكى g ښهكه په یوه هواره كى په یوه  كر

(inzidiert) كیږي یاټكىPپه كرښهgپروت  دۍ یاgلهPتیریږي  اوgد هوارېE سره

یا  ( inzidenzrelationenحالت كى د اینڅیدینڅ اړیكو) اینڅیدیرت كیږي، په دې

  ۰څخه غږیږو»پروتوالى اړیكو«

ټكو زیات( زیات ټكي پراته وي،  ه درېكه په همغه كرښه  له دوه ټكو ) په همغه هواره ل

(  كومپلانار) چې په همغه هواره یا ستڅه کې شته kollinear(ته سړى كولینیار) نو دې

 پروت وي نو دا دhاوg په دوه )   زیاتو( كرښو P كه یو ټكى .(  وایيkomplanarوي

gاو h:غوڅټكى بلل كیږي اوداسى یې لیکو 

                 {g  ∩  h= { P 

 

لیكل  كیږي) یا د ډیرۍ غیږ كى نیول كیږي(، ځكه   } { د پام  وړ : ټكى د ډیرۍ نوك كى 

 .د غوڅډیرۍ توكى دۍ P د ټكو ډیرۍ دي او ټكى hاو g چى ناپاىكرښي 

 ( kopunktal) ډیرې ناپایكرښى په یوه ټكي كى سره غوڅى كړي نوكوپونكتال كه چیرې

یا بهتره ستورى           B اىكرښو غونچهبلل كیږي، كوپونكتالى ناپاى كرښى د ناپ

                                     ۰جوړوي

   د کرښو کوده)څېرې ټولې لاندې کښل شوي دي( 

غبرګكرښى  بي له ګډو ټكو یابهتره : بى له  غوڅټكو h او g پیژند)تعریف( : كرښي

   g||hۍ     یې  د)موازیكرښى(  بللكیږي،  لیكدود) مطلب د شمیرپوهنى لیكدود( 
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(  بلل كیږي  یا مساوي   identischكرښى د ناپاى ډیرو غوڅټكو سره کټمټ یا ) ایدنتیك 

  ۰كټمټ  كرښى   سره غبرګى دى مانا چى یو په بل پرتى دي. یو بل ته كیږي. دا په دې

 g = h لپاره لیكو: ددې 

) دا دې منل شي،  g|/|h :په نخښونه كى داسى په نخښه كیږي h او g ناغبرګى  كرښى

 ۰چې دا د ناغبرګ کرښو لیکډول دۍ یا لیکدود(

 د لاندې څیرې شننه د څیرې کښته لیکل شوې:

 
  .هندسى څیره : یوه هندسي څیره یوه  ناتش ټكیډیرۍ ده

هغه لاین ) یوخوایز یا یو دیمنزیونال )لاتین: په ټولیزه توګه مانا یى:  هرې لور ته 

بلل كیږي، كه هغه په یوه كرښه  1Dimensional)راخېدونی) پراخیدنه، یوې لورته پ

 .پروت وي او  ټكى نه وي 

(  بلل كیږي، كه هغه په یوه هواره        هواره )«پیژند)تعریف(:هغه  هندسي څیره 

هواره یا سطحه دوه  ۰(   پرته وي، مګر نه په یوه ټكي پرته وي Ebeneهوره  )

 ۰دهDimensional 2)دیمنزیونال)–پراخیدونې یا 

 ۰دي د کرښو کوده یا د کرښو ډله سره غبرګې هم  کې   پورتهپه 

(c) ketabton.com: The Digital Library
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 كونجكلیمه

چى دوه   پیژند )تعریف(: په یوه هواره كي،

د      S1/\ S2    یانې     S2  او     S 1   وړانګى

كى    E په هواره یا سطحه  ولري S پیل غوڅټكى

 كونج  بلل   پښى   د كونج  وړانګې .جوړوي   

)لنډ : کونجککره   ككره > دكونج S پیلټكي  كیږي او

  .(بلل كیږي

لنډ: دوه کرښې، چې په یوه ټکي کې سره غوڅې کړي، کونج جوړوي، چې کرښې د  

پورته ځیره دې  ۰ کونج پښې او غوڅټکى یې د کونج ککره یا )رآس الزاویه ( بلل کږي

  قدم (کچیږيلاپل یا   ګونجونه په ګراد )لاتین۰وکتل شي

 ونو رسمونه او نومه ونېد كونج  

 

درجو کوچنۍ وي هغې ته  ۱٨۰هغه کونج ، چې له 

درجو لوي  ۱٨۰ننوتى کونج واي او هغه کونج، چې له 

                             وي هغه ته وتلى کونج واي

  كونج  وتلى Konvexes Winkel  ننوتى كونج

konkaves Winkel                                       

درجو کوچنۍ دۍ، ولاړکونج،  ٠۰تیره کونج، چې له   

درجو  ٠۰درجې دۍ، پڅکونج، چې له  ٠۰چې پوره 

درجو کوچنۍ دۍ، غزیدلى کونج، چې  ۱٨۰لوي او له 

یا له  -یا د پڅ په څټ -درجې دۍ ، له پڅ زیات ۱٨۰

 ٠٦۰درجو لوي او له  ۱٨۰پڅ اخوا کونج ، چې له 

 ۰درجى دۍ ٠٦۰ې درجو کوچنى دۍ، پوره کونج، چ

 ۰دا دې په ګوته وي، چۀ صفرکونج صفر دۍ

 

 

  دا مې ډیر تکرار راوړی، هیله ده،  ګران لوستونکي به ورسره سټړي نه شيیادونه:  
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څیره : ککر په ککر  مخامخ

کونجونه یورنګیزدي، بدلرنګیز 

  ۰کونجونه ګاونډي بلل کیږي

        

لاندې کونجونه پخپله 

 ۰ونوموۍکړۍ 

 

 

درجو ته پوره کیدونکي  ٠۰کمپلیمنت یا  

په  ۰ره دې وکتل شي(یڅ مخامخکونجونه) 

ته درجو  ۱٨۰یې سوپلیمنت یا  څنګ کې

 ۰څیره  مخامخ۰پوره کیدونکى کونجونه 

ښى لور ته : ککر په  ګونجونه  مخامخ

  ۰جونهنککره کو

 کیڼ لور ته : ګاونډي کونجونه

 

 

 له کیڼ څخه و ښی لور  : پوړیز کونجونه ، ردبدلکونجونه    
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ونه، چې پښې یې یو په بل کونج مخامخ 

درجو ته یو بل پوره  ۱٨۰ولاړې وي, 

حالت کې کونجونه یو بل  بل   په دې ۰کوي

    ۰سره برابر دي
 

یادونه : ګران لوستونکې به راته بخښنه وکړي، چې د زیاتو کونجونو هغه ورسره بلد نامه 

سره ښه نه یم بلد، ځکه چۀ په محدب ، مقعر او داسې نورو باندې نه پوهیږم، یواځى له  

 ۰قایم الزاویه څخه پرته

 لاتین: پل یا قدم Gradیو ګراد  

 

 

 

 دویمه پښه ده. دا کونج په   qړۍ پښه او لوم pککرټکی،    o دلته هم لکه د مخه
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 هنیزه موخه مثبت لوریز دیوشمیرپ

  

 مثبتلوریز  او هغه چې د ساعتڅرخیو په لور ځغلي مفي لوریز څرخون بلل کیږي. 
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 څرخونپروسه:  څرخونکونج:

 

 )پل یا قدم   Grad   ګراد ) لاتاین  

ى شي. د اندازې یووني ) یو یې : یوون( یا د كونج لویوالى په مختلفو ډولونو وركول كید

په  -په یوه ګردۍ كى كښل شوې -واحدونه) یو یې : واحد( لاس ته راځي، چى یو كونج 

ځاي   مساوي برخو یا سكتورونو وویشل شي. ( سكتور او ګردۍ لپاره دې، د ګردۍ لوست

 مساوي برخو ویشنه ده(      مروج یى په   وكتل شي )و رسره بلد یا                          

پل  = gradus یوه درجه. ، لاتین یي :په تورو° ) 1پوره كونج  د یوه°1/360   پیژند : 

                                                                                              .بلل كیږي   قدم( 

 (كونجثانیو 06او كونجدقیقه په "’   = 1 كونجدقیقو ویشل كیږي(  06°ګراد نور هم په 

 1’=   ’’ . 

دا د زاړه بابیلوني   پوهیدل كیږي.  زوړ ګراد(»)زړه درجه«لاندې » ګراد یا درجى« د

زاړه شپیتیز سیستم څخه دى. په تریګونومیتري یا كونجكچ كي كونج برسیره پردې په لینده 

د اندازه كولو             ازياندازه كیږي او په ګیود  اندازه ېاندې هم -کچ یا 

اندازه كیږي چى دلته ګردۍ په   gon ( علم ) په نوي ګراد یا ګون ) -پوهنه یا - تخنیك،

 :      څیرې .دۍ"GRAD" « مودوس  دا په جبشمیري كى .برخو ویشل كیږي ۴۰۰

  انځورونه  د ګردۍ څلورمى

(c) ketabton.com: The Digital Library



 

 09 سرليک

                  
او کموننخښي د كونججوړونكى یاكونج   -اتون یا زی  – او منفى -د كونج   مثبت 

څرخونلورې څخه لاس ته راځي. كیڼ څرخون ) د ساعت د څرخى  په څټ   تولیدیدونكي

) د  لري او ښى څرخون   مخ ته یعنى كیڼ لور ته  زیاتونمخنخښه -مثبت څرخیدنه( 

لري. د   تهیا کمونمخنخښه مخ ته لري یعني كیڼ لور  –منفى  ساعت د ځرخولو په لور ( 

لپاره بیا یواځى مطلقه ارزښت مهم دى. مطلقه   دوه كونجونو مقایسى یا انډول یا پرتلى

د مطلقه  ارزښت سوچه یا خالص د ځاي ارزښت یا څیفرارزښت دى، بي له مخنخښي. 

)په ۰بنسټیزكتاب وكتل شي  همداسى ځاي ارزښت لپاره دې ځما د شمیرپوهنى  ارزښت

 اشي(نړیوال جال کې به هم ر

دوه كرښى یو د بل سره څلور غوڅكونجونه جوړوي، چى په 5 = |5-| ,  3 =|3|    بیلګه :

په توګه كه له غوڅكونج  ټولیزه یا عمومي ډول یى جوړه سره مختلفى لوي وي. د بیلګې 

                                                           ۰غږیږو نو موخه به مو وړوكى كونج وي

نو څنګ په څنګ   پیژند :كه دوه ناپاىكرښى یو بل سره په یو ټكى كي پرېكړي،    

 186°چى دوي یوه پښه ګډه لري او دواړه كونجونه   ته ګاونډي كونجونه واي، كونجونو

لري ) د درجې نخښه کله کله کیڼ لور ته لیکل شوې، خو دا په پوهېدنه کې کومې ستونځې 

                                                                             ۰ نه رامخ ته کوي(

كونجونه چى ككرې یي سره نښتى یا په بل ډول ككره په ككره وي، هغو ته ككرىكونجونه  

یى یوه یوه   مساوي لوي دي، دوي یو ګډككریټكى لري او پښى  ویل كیږي. ككریكونجونه

 .          په ګډو كرښو پرتى دي 
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څیره          ) Supplementwinkel (سوپلیمینت  ته پوره كوي  °186كونجونه چى ځانونه 

 درجو ته پوره كوي كومپلیمینتكونجونه° 06بلل كیږي او كونجونه چى ځانونه 

)Komplementwinkel (  بلل كیږي. دې دواړو كونجونو ته تر یوه نامه لاندې چى

 k بلى ناپایكرښي  د یوېh او g وه غبرګى كرښىكه د .راشي پوره كوونكى كونجونه وایي

تر منځ،  h او  g دوي د ۰نو څلور دننه پریكونجونه منځ ته راځي   شي،  له خوا غوڅى

ترمنځ،   hاو g پرىكونجونه(نه د غبرګكرښو خواوو) او څلور دباندې په مختلفو k او د٫

یا پرىكونجونه  -ه غوڅپه یوه لور یو دباندنى او یو دنن k له دوي دباندې) د  بلكه

په بیلو  k یا پریكونجونه چى د -پوړیزكونجونه بلل كیږي، دوه دنننى یا دوه دباندنى غوڅ

 ۰لورو پراته وي ردبدلكونجونه بلل كیږي) څېرې پورته ورکړ شوي دي( 

او رد بدل کونجونه په غوڅغبرګکرښو)غبرګې کرښې، چې له دې کرښي  -جمله: پوړیز

 ره برابر ديغوڅې شوي دي(  کې س

 

 کونج کلمه

What is an Angle? کونج څه شى دۍ 

 ۰یادونه: لاندې برخه  څه تکرار لري،  خو  بیا بیا راوړنه  ښه  زده کړه ځان پسې لري

وړانګى د کونج پښې  ۰دوه وړانګى، چې یو پاى لري او سره غوڅې کړي کونج جوړوي

  ۰ي ککرټکى یې بولوبلل کږي او هغه ټکى، چی هلته کرښى غوڅو یا اړخونه 

(c) ketabton.com: The Digital Library



 

 20 سرليک

 

    

Example . دلته د کونجونو ځنې بیلګى راوړو :   

 

که توري د کونج په خوله کې راشي ښه به 

وي، خودا هم د لیکنې ستونځې دي، چې زه 

  ABC ۰ورسره لاس پهګریوان یم

   کونجونه داسې ښایو

 Example:   د همغه کونجلپاره بیل بیل

     نومونه لرودى شو لکه

     ,PBC ,PBW ,CBPd  WBA  
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Degrees په درجه کچیږي کچونې یوون یا واحد یا یووالى: کونج  : د کونج    

Example  : په لاندې کې  ځنې بیلګې 

  

   Acute Anglesدرجو ترمنځ وي  ٠۰تیره کونج ، چې د صفر او 

Example  لاندې کونجونه تیره دي. 

   

 Obtuse Anglesپڅ ګونجونه 

 درجو ترمنځ وي پڅ کونجونه بلل کیږي.  ۱٨۰درجو او  ٠۰پڅ کونجونه ، حې د 

Example  :لاندې کونجونه ټولپڅ کونجونه دي 
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Right Angles ،ولاړکونج: هغه کونج

 درجې وي  ٠۰چې 

ه ولاړ کونجونه لاندې دواړه کونجون

 : Exampleدي

 

Complementary Angles کمپلیمنت

 ٠۰ګونجونه: هغه کونجونه، چې یو بل و 

کمپلیمنچکونجونه ۰درجو ته پوره کوي

یو کونج د بل کونج کمپلیمنت  ۰بلل کیږي

 بلل کیږي

دوه  مخامخ : دا Exampleبیلګه 

 کونجونه کمپلیمنت کونجونه دي 

وځاي داسې سره ی دوه کونجونه، چې

شي،چې یو ولاړ کونج جوړ کړي،نو دا 

 دي!  کونجونه یو له بل سره کمپلیمنت

 

 

 

Supplementary Angles : سوپليمنت کونجونه 

 درجکو ته سره پوره کوي سوپليمنت کونجونه بلل کيږي ۷٨١هغه کونجونه، چې 

    : لاندې دوه کونجونه سوپلیمنت ديExampleبیلګه  
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داسې دوه سره تړلي کونجونه، چې 

درجو ته پوره کړي  ۱٨۰ځانونه 

 سوپلیمنت کونجونه جوړوي 

  Vertical Angles ککر په ککر

کوجونه: چې دوه کرښې داسې سره 

 ندې څیره اوغوڅې کړي، لکۀ په لا

همغه ککره ولري ککر په  کونجونه،

کونجونه بلل کیږي او سره برابر   ککره

  ده

,  AEB او DEC  کونجونه او

ککر په AEDاو        BEC  همداسې

     ککره کونجونه دي. 

 

 

Alternate Interior Angles رد بدل

  دننه کونجونه : په لاندې کې کونجونه

Aاو   Dهمداسې   B او C   ردبدل دنننې

،    Bاو   A.   کونجونه او سره برابر دي

C      اوD    ونډي کونجوه دي.ګا 

 
Alternate Exterior Angles 

: په لاندې کې   ردبدل دباندې کونجونه

 A  همداسې  ردبدل  C  او  B کونجونه

او  یا ردبدل دباندنې کونجونه -بدل   D او

  دي بر سره برا

  او D همداسې C   او A دا کونجونه Corresponding Angles  پوړيز کونجونه 

B يو له بل سره برابر دي پوړيز کونجونه دي او 
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  Angle Bisector کونجنيمۍ : هغه کرښه، چې کونجونه نيموي کونجنيمى يې بولو 

 : د ښى کونج شنه کرښه ، د کیڼ کونج نیمۍ ده Exampleبیلګه  

 

 .  په ښې کونج کې سره کرښه د کیڼ کونج نیمى ده

 

  Orthogonal or Perpendicular Lines 

نیغې هغه کرښې، چې یو په بل ولاړې کرښې: 

) زما وړاندیز: ۰کیولار نومیږيولاړې وي پرپینډ

  کرښې(ې ولاړنیغې 

 نښلونه:

 کواوردینات سیستم

تم دی. دا په ادبیاتو کې په یادونه: کواوردینات سیستم  څخه ځموږ موخه پروتولاړسیس

 همدسې یادیږي. ما دا دواړه ترمینولوژي کارولې، هیله ده چې ستونځې به پیښې نه کړي.
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هندسى بنسټیز جوړښتونه : 
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سره ونښلوو، دا لاس ته  Bاو  A د C بیانو

راغلی درېګوډی مساوي اړځونه لري. په 

درېګوډی همدې ډول مساوي پښیز 

  AB=c انځوریږیږي، د ورکړشوي بسټ

 ,پښه   وه یوه یوه Bاو  Aسره. په 

 

A B 
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په ګرۍ کې د منظمم درېګوډي  – ۱۴

 کښل:

د نیمي یا قطر اخرني ټکو څخه د ګردۍ 

وړا نګې په اندازه ګردۍ لینده  ووهۍ. د 

دې ټکو چې ګردۍ پرې کوییوځای کول 

 منطم شپږګوډۍ چوړوي.
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 ګوډیز ) د بیلګې په توګه پنځه ګوډیز(ډېر            
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درېګوډى    ) درېګوټی، مثلث(   

دا چي د دوه ټكو ترمنځ تل یواځى یوه 

كرښه انځوریدلى شي، نو د یوه شكل 

لپاره كم له كمه درې ټكى په كار دي، 

چى دا ټكي په یوه كرښه   په داسى ډول

هم په همغه نه وي پراته. دا اوس 

د  ټکى د څیرې هواره پراته دي. كه دا 

په څیر ونیول شي، نو   ګوډټكو

کرښې، چې  ۰دریګوډى لا سته راځي 

درېګوډى په کې راګیر دۍ یا درېګوډى 

یا هغه  جوړوي د درېکوډي اړخونه 

   ۰بولوعربي یې ضلع 

 

   کوجونه الفا ، بیتا او ګاما دي  ګورو، چې

  دي. په څیره کې   cاو   a,b   او اړخونه

  سره په نخښه کیږي یانى  ګوډونه په لویو تورو

A,B     اوC  ۰ګوډونه دي   

 

 ولې درېګوډۍ ؟ 

 یو ګوډ اوبو  مې د برګ د کور د ګوډ سره ولید، یا د برګ د پټي  وایو، چې سپین   موږ

کونج بولو او دباندنى   کرښو غوڅى ت کې دننه د دوهښوړى، په یوه څیره کې یا یوه جوړ

پروا نه لري، که څوک یې ګوډ ، ګوټ او که کونج بولى دا  ۰کندهاریان وایى ګوټ ۰ګوډ 

 ۰یانى درېګوډى، درېګؤټى او که درېکونجى بولي ، خو ماته یې درېګوډۍ نوم ښه بریښي

پام دې وي، چې له ما څخه دا نوم درېګوډى نومول شوى، دا څیره ده نارینه نه ده، نو له 

انو هیوادوالو او د ځککچپوهنې دې امله به ښه وي، که درېګوډۍ وبللشي، نوره یې د ګر

  ۰مینه والو خوښه

 یا تیوپونه:   د درېګوډیو مختلف ډولونه
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 نامنظم 

کونجونه او اړخونه یې  

 .برابر نه دي

  برابرپښیز

  دوه اړخونه او دوه

کونجونه یې 

 برابردي

. 

 برابراړخیز

او  اړخونه ټول

کونجونه یې 

  برابردي

. 

-کونجيز تيره

 درېګوډي

نه يې ټول کونجو

يانې له  تيره دي

درجو کوچني  ٠١

 دي

<90°. 

  
 

ولاړکونجيز 

درېګوډۍ، يو 

کونج يې ولاړکونج 

 دۍ

 

 

 

پڅکونجيز 

 درېګوډۍ

يو کونج يې پڅ دۍ 

درجې  ٠١يانې له 

 .(°90<) لوي دۍ

  
 

 

,الفا ، بیتا او ګاما )  د كونجونو  ,    )    او اړخونوa,b,c مختلف  له مخې د درېګوډیو

 سره بیلیدى شي.   تیوپونه   
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څیرو کې پورته ښى لور ته درېګوډي همغه رسم شوي، خو دا یو دې د بل سره  پورتهپه 

تیره کونجیز   ۰ښى دى نابرابرې ويبرابر پام کې ونه نیول شي، یانى د یوه درېګوډي پ

درېګوډۍ، چې دریواړه کونجونه توپیر لري، درې برابرکونجونه لري ، دوه کوجونه یې 

هغه  ۰سره برابر وي، ولاړکونیز، پڅکونجیز، دا هم د برابرو او نا برابرو کونجونو سره 

برابرو درېګوډۍ، چې دوه کوجونه یې سره برابر دي، اړخونه یې هم برابر دي او د 

 دا لاندي ښه څیړل شوي دي، د څیرو سرهږ  ۰کونجونو په مخامخ برابر اړخونه پراته دي

 یو له بل بیل ډولونه  د درېګوډي 

 ټكى   د دریګوډي د پام وړ   

 یو بل په یوه ټكى كى پرې كوي  یوډوله كرښى ، د دریګوډي هر درې -

  كى S  اړخنیمى په      -

 كى W  ى پهد كونجنیمى یا نیموونك -  - 

كى: دا هغه کرښه ده، چې د دېګوډۍ د اړخ   M )كرښى( په منځ ولاړې  د   اړخنیمۍ  -

 په منځ ولاړه ده، چې موږ یې منځولاړه بولو 

 كى H جګكرښى یا جګي په  -. 

د یوه دریګوډي د پام وړ ټكى   دا ټكى

  :دي-  

دروندټكى)د  S له دوي څخه

 ثقلمرکز(

ه ګردۍ منځ د دنن W له دوي څخه  

یا  د دباندې M او  ټكىوړانګه

خورا   ګردۍ یا نوره هم ښه  راګردې

ښه او مناسبه نوم یې چاپیریالګردۍ 

  ،د) r  منځ ټكى دۍ ) وړانګه

  منځټکى  چاپیریالګردۍ
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دلته هڅیږو، چې څیرې راوړو، د څیړنې 

 سره یې :

Umkr        Inkr   اي ۍدرګيدنوخ 

 یا په راتاوګردۍ-راتاوده

 

دا  ۰وینو په لاندې څیره کې جګي کرښې

غه کرښې دج، چې را په ګوته کوي، چې ه

اړخ د کونې سره کوم جګى لري او دا کر 

            ۰په یوه ټکى کې غوڅوي

 

څیره کې کونجنیمۍ ګورو او  مخامخپه 

 ۰وینو، چې څنګه کښل یا رسم کیږي

 

دا  ۰څیره اړخنیمى کتل کیږي مخامخپه 

هغه کرښه ده، چې له کونج څخه اړخ 

  ۰نیمۍ

 

 

درېکوډۍ کې د خوندي ګردۍ  په مخامخپه 

 ۰منځټکى د وړانګى سره کتل کیږي
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ره په درېګوډي کې په منځولاړې څی لاندې

ګرښې په ګوته کویو چې پّ لړونده ټکي 

 کې سره غوڅوي

 

دریګوډي کې درې   مخامخلاندې په 

اړخنیمۍ ورکړ شوي،چې ټه یوه ټکي کې 

 سره غوڅوي

 

 

ره کې ګوروږ چې کونجنیمۍ یڅمخامخ په 

 ي کې سره غوڅوينى خوندیګردۍ منځټ

 

 

درېګوډي کې دې کونخنیمۍ دیو  لاندېپه 

 جې په یوه ټکي سه پرې کوي

 

ره کې د درېګودي درې جګي یڅ لاندېپه 

ورکړ شویو چې په یوه ټکي کې سره 

 غوڅوي
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کې د درېګوډۍ  منځولاړې  مخامخ څیره په 

ګوروو چې غوڅټککی ېې ی راتاوګردۍ 

 منځټکي دۍ

 

 

څیره کې هغه اړخنیمى،  مخامخ په 

چې په اړخ ولاړې دي کتل کیږي، 

په اړخنیمۍ ولاړې، جګۍ او 

کتل کیږي، چې دریواړه   اړخنیمۍ

  ۰په یوه کرښه پرتې دي 

 

 

د جګو غوڅټکی )شین(، راتاوګردۍ منځټکی)اسماني یا زرغون(، دروندټکی)سور( په  

 یوه کرښه پراته دي.

)همدا یو درېګوډى  یواځنى جوړیږي  یا شونتوب: درېګوډي  د درېګوډیو جوړید امکانات

   او بل، چې له دې درېګوډي توپیر ولري نه شي جوړیدى ( ،

 ړ شوي وي، كه د دریګوډیو دریواړه اړخونه ورك-

 اړخونو بند كونج یا یا دوه اړخونه او له دې-

 ددې اړخ په دواړو سرونو یا اخرونو كونجونه وپیژنو  یو اړخ او -
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یى پیژندل   ډول هغه دریګوډۍ، چى دوه اړخونه او د لوي اړخ مخامخ كونج یا په همدې 

  .شوى وي. د كونګرواینڅ جملو كى یى بیلګي راځي

  .درى ګوډى بلل كیږي  وي،  n=3 ګوډى، چى -n  لنډ: یود دریګوډي پیژندنه 

 په درېګوډي كى جملى:

   .دلته راوړل كیږي  دي چى بي له ثبوته معتبرې  په عمومي ډول لاندې جملى باوري یا  

   په درېګوډي كى  :  د كونجزیاتون جمله  - ۱

 لري  °186  ټول كونجونه

  +  +  =186° 

 ګاونډی کونج دۍ  د  'ره ګې  یڅ مخامخپه 
 

مجموعى سره   د دباندني كو نج جمله: دباندى كونج د ناګاونډیو كونجونو زیاتون یا  - ۲ 

 لري:   °006زیاتون  د دباندنیو كونجونو امله د درېګوډي  مساوي دۍ،له دې

ه دې دا څیره له  وال  یادونه : ګران د ځمککچ مینه ورت ېرې  پ  :۰ څخه پوره کړي څ

   نه:  درېګوډي نامساوات یا دریګوډي نابرابرونو   – ٠

څخه لوي   زیاتون د دریم اړخ اوږدوالى  هر درېګوډي كى د دوه اړخونو اوږدوالى  په

 دۍ 

                                   a + b > c  ;   a + c > b  ; b + c > a    

فرق  د هر دریګوډي دوه اړخونو اوږدوالي مطلقه ارزښت كمون، توپیر یا-الف   ٠

 كوچنى دۍ  یامطلقه ارښت څخه -همغه  دریم اړخ اوږدوالى  د

                                 | a - b | < c ;       | a - c | < b   ;    | b - c | < a  

                   زیاتون دۍد دریواړو اړخونو   د درېګوډي چاپیرىال - ۴U = a + b + c 
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هوارې دننه   د درېګوډۍ منځهواره )د - ۱ 

او په   ( لنډ : هواره )، د یوه اړخ اوږدوالى

ولاړ جګوالى)لنډ:  (نیغ)كښلى    هغى

 نیمایي دۍ  جګوالي( د ځل

F =a.ha/2 = b.hb/2=c.hc/2 

  

جګكرښي په اوږدو    موږ درېګوډى د  و:څخه كار اخل   ښووني لپاره یي د یوه لنډ چل  د

ډول  باسو، په دې  په اړخ یى څیره   ولاړكونجیو غوڅوو او د درېګوډي  باندې په دوه

 چى د هغى ټوله هواره، د غوښتونكي   ته راځى،    ولاړكونجیز دریګوډي منځ   دوه

 درېګوډي هوارې دوه برابره ده. 

  رې څخه هم څرګندیږي.یدا له پورته څ

د درېګوډي اړخونو نیمایي هغه منځنى  - ۶

 د كوم اړخونه چى  درېګوډى جوړوي،

نیمایي دومره اوږده وې لكه د پیل شوې  

وكتل  دې     و ړانګي جمله  درېګوډي) د

 شي
 

یو  لارې ګورو چى د یوه دریګوډي جګى تل څرګند نه دۍ. مګر دا چى د یوه جګي له

ترې منځ   دریګوډي  ډل دوه ولاړكونجیز دریګوډۍ په دوه برخو ویشل كیږي، چى په دې

د   او یا  -راځي     جملى چى وروسته-  لارې  بیا د پیتاګوراس له   ىته راځي، چى دا جګ

څیړل كیږي، لاس    تریګونومتري یا كونجكچ متودو یا لارو له لارې ، چى هغه وروسته

  .ته راوړى شو

Satz des Thales:   جمله تالس د 

نیمۍ  یوه ګردۍ)دایرې( یوې د AB که

 پروت ګردۍ دې په C او وي    )قطر( 

 درېګوډي نو ي،و
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 ABCپه C ۰دۍ ولاړکونجیز کې 

 : دۍ برعکس یا څټ په جملې دې د

کې  Cپه  ABCکه چیرې درېګوډي 

په ګردۍ پرته ده  Cولاړکونجیز وي، نو 

 سره ABد نیمي 

د جملې د ښوونې لپاره: دا برخه دې دا 

 ۰دلته د ښوونځي شاګردانو لپاره نه وي

 

 

 له دې لاس ته راځي

 

 

 

 

  Satz des Pythagoras) پیتاګوراس )فیثاغورث د

 چې ، کې درېګوډي ولاړکونیجز یوه په

   وي، b او a  یې کاتیتونه یا ولاړ اړخونه 

سره پخ   c هیپوتینوزى یا اوږد اړخ یې د

 لري باور نخښه  ګوو ,

a
2
+b

2
=c

2
 

 برعکس یا څټ په جملې دې د

 ,a اړخونو د ABC   درېګوډي یوه د که 

b, c  ولري باور لپاره         

a
2
+b

2
=c

2
.

²
² .

2 4 2

bhb b
F a b   
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 یوه په چې وایي، جمله پیتاګوارس دیا  دۍ ولاړکونجیز کې C په درېګوډي دا نو

کاتیتونو)ولاړ  د مربع یا څلورۍ هیپوتینیوز)لوي اړخ( د کې درېګوډي ولاړکونجیز

 .ده برابره سره  زیاتون د مربعګانو یا  څلوریو د اړخونو(

 درجې کونج ٠۰ولاړکونجیز درېګوډۍ یو ولاړ کونج لري یانې 

   Hypotenuse   د درېګوډۍ اوږد اړخ د لوی کونج مخامخ پروت دۍ ، چې هیپوتینوز

 یا لوی اړخ بلل کیږي

 ۰یا ولاړ اړخونه بلل کیږي   Katheten  نور دوه اړخونه کاتیتونه

  لاندې جملى ښایو: 

 شوي راوړل يیوځا ټولې جملې دا

        جمله : ولاړ كونجیز درىګوډى U  =a + b + c 

F  =a.b / 2 = c . hc / 2 

c  د پیتاګوراس جمله
2
 = a

2
 + b

2
 

 

 د اویکلید

ا ولاړ اړخونو کاتیتونوی د

  جمله

 

 

c = p + q 

  د اویکلید د جګیو جمله
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 درېګوډى جګی   پښیز یا مساوي -برابر    :جمله

²
²

4

b
h a  

  U = 2a + b 

²
² .

2 4 2

bhb b
F a b   

  چى ځكه  
²

²
4

b
h a                مخى)پیتاګوراس جمله وګورۍ) له جملى پیتاګوراس د(

:                                                                            اړخيز درېګوډى برابر  : جمله

 لوي برابر ونه کونج دنني دي، برابر خونهآړ  درې ټول درېګوډي اړخيز برابر يوه د

 پوليګون) ١لري اړه پورې پوليګونونو منظمو درېګوډي اړخيز برابر امله دې له دي،

 (. Polygonen (ډيرکوډيز لاتين

 کونجیزو تره درېګوډي اړخیز برابر ۰دۍ درجې ٦۰ کونج هر درېګوډي اړخیز برابر د

                 دي کم درجو ٠۰ له کونجونهدرې ټول چې ځکه، دۍ، کې ډله په ډریوګوډیو

 ۰درېګوډۍ هم ده برابرپښیزه په دې برسیره یوه برابرااړخیزه درېګوډۍیوه

 ټول برابراړخیزدرېګوډي یو بل ته ورته دى ) وروسته راځى(

په یوه برابراړخیز درېګوډي کى، 

، -، اړخنیمى-د یوه اړخ کونجنیمۍ

یو په بل –اوجګى -په منځولاړې

په ورته توګه دا د  ۰يپریوځ

ضوندي ګردى دباندې ګردۍ او 

خ جګیو غوڅټکى ړدروندټکى ا

لپاره هم په یوه برابراړخیز 

 ۰درېکوډي کې باور لري
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هر  ۰او ښي لور ته برابراړخیز درېګوډۍ دۍ  -پورته څیره کې کیڼ لور ته برابر پښیز  

 ۰ه یې کښل شويبرابر څ

 لپاره باور لري دۍ،  a د یوه برابراړخیز درېګوډۍ، چې د اړخ اوږدوالى یې  

Fläche A  

  هواره  یا سطحه

Höhe hۍوالجګ 
 

 Umkreisradius rد چاپیریالګردۍ وړانګه
 

Inkreisradius ρد خوندي ګردۍ وړانګه 
 

Umfang u چاپیریال  

ي   ک ن و ت س و ل ن  ا ر ګ ې  د ه  ن و ی و خ ي  ډ و ګ ې ر د ز  ی خ ړ ا ر ب ا ر ب يد  ی ا ښ  و

 جملهيا ولاړ اړخونو  کاتيتونو د اويکليد د

 منځهواره  همغه هوارې شنې دوآړه  همداسې او  سره بل له یو  هوارې سرې دواړه

 ۰دي برابرې سره بل له وی هوارې ولاړګوډیو شنو او سرو د : ډول بل په یا ۰لري

                                  a²=pc   او  b²=qc 
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 درېګوډى دا که ۰سره   c هیپوتینوز د وي، اړخونه درېګوډي ولاړکونجیز د  a,b,c که 

 همداسې     qاو ده   a    په ټوټه هیپوتیوز یې  p او شي وویشل برخو دوه په  h  جګي په

 :لري اورب نو ،   bپه ده ټوټه

 ولاړکونجیز د څلورۍ  bپه او څلورکوډي ولاړکونجیز   cاو  p د څلورۍ   aپه

 برابرې یې سطحى یا هوارې یانې ده برابره هوار سره   cاو  q اړخونو د څلورګوډي،

 ۰دي

 برابرې  سره لاندى دا  او ښونه پورته دا چې ، وي دې پام ۰شي وکتل دې څیره لاندې 

 ۰لري نه پروا ښوونه ځله دوه دي، بدې ېی څیرې یواځى خو دي،

  : یې فرمول

a² = p.c 

b² = q.c 

 

 
 

Kathetensatz د کاتیتیونو جمله:دواړه سرې هوارې همغه منځهواره لري او همداسې

  لاندې ډول ديد فرمول په څیر په   څلورۍ او   د اړخ    دواړه شنې هواري هم
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Höhensatz des Euklidد اويکليد جګجمله  

 

 

 

د جګجملى د بیاتیونې ښوونه) دا لږ  

ستونځمنه ده، خو زما یې دا څیره بدلون ښه 

وړاندې  راځى ګرانو لوستونکو ته په مینه

  :  کیږي(

 

 

 

 

a     لېجم له پیتاګواراس د : ښوونه جګجملى د
2
 + b

2
 = c

2  

 فرمول له بینوم د او

  
(p + q)

2
 = p

2
 + 2pq + q

2     

 راځي ته لاس ښوونه  څخه

او   h,p,a، بل له اړخونو , a,b,cپه دیاګرام کې درې درېګوډي لیدل کیږي، یو له اړخونو 

h,q,b.   ۰اګواراس جمله باور لريسره، د دې هریوه درېګوډي لپاره د پیت: 

h²  +q² = pq+q²  >=<h² = p.q 

 ۰د پورته بیاتیونې له لارې ښوول کیږي

 جیومتریکي ښوونه 
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 ونکى پام ته را وبولي، چې څنګه د ښوونې کار مخ ته ځيګران لوست ېدا څیره د 

 ) تمرین( 

                         

  Pythagoras von Samos د ساموس پيتاګوراس 

څلوریو یا مربعګانو  ر: په ولاړکونجیز درېکوډي کې د کاتیتونو)ولاړ اړخونو( دتکرا

 ۰دۍ زیاتون د هیپوتینوز)اوړده اړخ( د څلورۍ سره برابر

او د ساموس پیتاګوراس د ژوند سره  دا  جمله د پیتاګواراس جملې ترنامه شهرت لري 

 ۰خورا زیات وو انسان له دې لکه لاندې په ګوته کوي،چې دا ۰برابر ځاي نیسي

  « Bertrand Russell - ",, برتراند راسل«دا یو له مانا ډک انسان دۍ 

 «Heraklit - ",,هیراکلیت» دۍ د جلبازو مشر دۍ 

Ludwig Börne کله، چې هغه دا جمله پیداکړه، » وایې لودویګ بورنې د هغۀ په هکله

ول سوخندر لړزیږي، وروسته ټ له هغې ۰هغه د خداى په نامه سل سوخندر خیرات کړل

  «ترهغې، چې نوي څه کشف شي
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  .پیداشوى دزکال پخواپه جزیره ساموس کې076پیتاکوراس په

 دۍ  Mnesarchos  منیسارښوس   زرګر پلالر یې سامي

او انیکشیماندر کې یې زده کړې   او  Milet میلت په  Thales چې شل کلن وو د تالس

  کولې

  Die Lehre Pythagoras د پیتاګوراس ښوونه یا پوهنه

ه ل ې  چ  ، ې س ا د  ، ي و ل د ب ي  ا ځ و  ا ي  ر م ه  ن ح  و ه ر و ه  ی خ څ ي  د ن و ژ

ي ځ ه  ت ل  ب   و

 

 

 

                                         ) و ن و خ ړ ا و  ړ لا و ( و ن و ت ی ت ا ک د  ې  ک ي  ډ و ګ ې ر د ز  ی ج ن و ک ړ  لا و ه  و ی ه  پ

د  ن  و ت ا ی ز ۍ  ر و ل ه څ ل ) خ ړ ا ه  د ړ و ا ( ز  و ن ی ت و پ ی س ه ۍ  ر و ل ه څ ر

ى د ر  ب ا ر   ب

a² + b² = c² 

b² = 
p · c  د کاتیتونو جمله(( 

 

a² 
= 

 

q · c   

Kathetensatzکاتیت جمله د 

a² + b² = p · c + q · c 

a² + b² = (c · (p + q) 

ۍ  ر و ګ و ه  ر ې څ ې  د ن لا ه  ر ا پ ل ه  ت ر و پ  د

                     

  د پيتاګوراس جمله            
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څخه  ۲۰۰د دې جملې د ښوونې لپاره له 

   یا ښوونې )ثبوتونه ( شته زیاتې اوبیونې

 

 

  ې او ښوونېپیلون

 د يوونڅلورۍ يا يوون مربع څيره 

 دي لاندې ډول یز درېګوډى لرو، چې اړخونه یۍ پهجیو ولاړ کون 

 (z.B. a= 3cm; b= 4cm; c= 5cm)  

  وو، لکه لاندې څېرهړپه هر اړخ څلورۍ جو

16cm² +  9cm² =  25cm² 

a² +  b² =  c² 
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 په لاندې کې یو برابرپښیز ولاړکونجیز درېګوډى لرو:    

ولاړکونجیز برابربرپښیز درجګوډۍ،    

 اړخ یې چې اوږد

  (z.B. c=5cm). دۍ 

 ګورو، نو کره به ورته b² او a²  اړخونه

ه شوي یانې ځنې څلورى څوګورو، چې 

 نیمې شوي او ځنى بیا په څلور برخو ویشل

 ۰شوي

  شو؟ ته وګورو، څه کره کولى Jه څیرک
 

 لرو يزګوډړلإوپه خوښه  2.2

      دا په خوښه ولاړکونجیز درېګوډى دى

z.B. c= 4,5cm) (د تالس ګردۍ  

لوي اړخ   یې کتیت څلرۍ له منځ څخهد لو

غبرګهکرښه وکاږى او هیپوتینوز ته  ته یوه

ګران  ۰غوڅه کړي a²   یوه ولآړه

څیرې څخه پخپلهپه ګوته  لوستونکي دې له

کړي، چې د لوي اړخ څلورۍ د نورو 

  ده اړونو د څلوریو سره برابره

 

 

 د څيرې ځمککچيزه لارښودنه  .3    

کې دننه د غبرګ اړخیز په څېر   ABCکاتیتونو څلورۍ په درېګوډي لوړو ګوډونو یا  د

 غوڅ کړۍ 
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څلورۍ)مربع( لوی اړخ غبرګ اړخیز د 

ۍ و کډټکي باندې د هغې تر یوه اړخ پور

  .څرخوۍ

غبرګ اړخیز)مایلګوډیز(  یوه ولاړګوډیز 

څلورۍ هوارې لوی اړخ مبع یا په ډول د 

 کې دننه بیاتي کړۍ

 

 

 ه:ښوونه :الف : بیاتیون

. 1   EACF = EABG 

او برابر  EA جې برابر بنسټلاین  , ځکه

 حګی

 

BJHC = BJMA    . 2       

او برابر     BJځکه،برابر بنسټلاین 

 لريJH (hجګی) 
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 = EABG.       ٠ب  .   څرخون   :     

AKNC 

)د     EA = ACباندې       Aځکه په

   AB = AKیوې څلورۍ اړخونه(     

 څلورۍ اړخونه()دیوې 

 

 

 

۴     .BJMA = BCNL  

)      BJ = BCباندې     Bځکه، چې په

  BA = BLد یوې څلورۍاړخ اوږوالی( 

 )د یوې څلورۍ اړخونه(

 

 

 

 

 

 

 
                  

 پ . بیاتیونه:   

۱    .AKNC = AKPD     ځکه، چې همغه بنسټلایدAK     شر ه نغه جګيKP   لري 
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۶    .NLBC = DPLB     ځکه،چې

   PLاوهمغه جګی    BLغه  بنسټلاین   مه

 لري   

 د پورته دواړو لپاره لاندې څېره وګورۍ

 

 

 

 

 

 

 رېیڅ مخامخله 

 لاس ته اځي

a² = c · DB 

b² = c · AD 

 :له دې لاس ته راځي 

c.AD+c.DB=C² 

b²+a² = C² 

 

 

 

 ره(یبیاتیونه پیل)لاندې څ

کیږدۍ،جې برابر اوږده اړخونه یو په بل  په هر دې اته درېګوډیو  څلورۍ داسې  - ۱

 پریوزي، لکه چې ګور د یوې څلورۍ  اړخونه د یوه درېکوډي داړخونو سره برابر دي .
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ټولې سرې څیرې )دوه  څلورۍ اوڅلور درېګوډي  ( داسې یوځای کیږدۍ، چې      - ۲

 یوه لویه څلورۍ منځ ته راشي . 

څلور درېګوډي( داسې یوځای کیږدۍ، جې ټولې شنې څېرې ) یوه څلورۍ او     - ٠   

 یوه  لویه څلورۍ منځ ته     راشي. 

 ځان ته باور پیدا کړه،چې دواړه داسې منځ ته راِغلې څلورۍ یو بل پټه وي.  - ۴

ټول درېکوډي لرې کړه، نو دا پاتې  شنه څلورۍ، د هوارې یا سحې له مخې      - ۱

 څلویو سره.کوچنۍ یا برابره ده دې  نورو  دواړو سرو 

 د ځواب لپاره دلایل راوړه!

                               

۵ .Berechnungsbeweisد شميرلو ښوونه 
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(a+b)² = 4· ½ · a·b + c² 

a² + 2ab + b² = 2ab + c² 

a² + b² = c² 

دا څیرې دې د ځمککچپوهنې مینه والو ته وړاندې وي، که وخت پیدا شو دا څه په منځ   

 کې پاتې به هم وژباړل شي او ګرانو لوستونکو ته به وړاندې شي

ي ږ ی ک ل  د ی ل  ، ه ن و س  ا ر و ګ ا ت ی پ ، د ې  ک ه  ر ی څ ې  د ن  لا

ي ښ و  ڼ  ی ک ه  ه-ل ت ر  و ل ه  ت ښ ک و  ه  ت ر و پ ه  ل  ، 

ی ډ و ګ ې ر د ز  ی ښ پ ر ب ا ر (  ب ی ل ا و ی و ل ه  ڼ ا پ ه  و ی  ( 

-   ) ې ی و ل ې  ڼ ا پ ه  و د ( ی ډ و ګ ې ر د ز ی ښ پ ر ب ا ر  ب

ت  ل ا ر ۱ح ي٠ت ډ و ګ ې ر د ز  ی ښ پ ر ب ا ر ب ا ه  -ن و د  ( ی ډ و ګ ې د ز  ی ښ پ ر ب ا ر ب ا ن

 ) ی ی و ل ې  ڼ ا  پ
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: ه ن و ن ی ر م  ت
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 )دایره( ګردۍ

 

 پیژند یاتعریف

ټول هغه ټكى، كوم چى له یوه ټكى  د یوې هوارې 

   واټن یا برابر -همغه  څخه M منځټكي  داسى په نامه

 r  )لنډ:  یا ولري، ګردۍ لاین  )په نامه وړانګه 

   څیره ( مخامخ)  بلل كیږي   ګردۍ 

 
  

 محیط -یال یا ۍ چاپیرهواره او ګرد -سطحه یا ګردۍ 
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 كوچنى یا د r څخه د M  چى د ټولو هغو ټكو ډیرۍ، چى واټن یى له  په پام كى دى وي، 

r  یا ټیك : ګردیټوټه ځما په پام   )موخه ترې ګردۍ منځهواره ده   برابر وي ګردۍ  سره

به بهتره وي كه دا ګردۍچیترو یا لنډ : چیترو، چې موخه ترې یواځې منځهواره ده، 

 بلل كیږي وبولو( 

 

كرښه چى د ګردۍ ژى یو ټكى د   پیژند: لکه د مخه مو، چې په ګوته کړه، هغه

 r  هبلل كیږي، چې پ  منځ ټكى سره تړي، هغه د ګردۍ وړانګه یا لنډ: وړانګه

 ۰سره یې ښایو

نیمۍ )   پیژند: او هغه کرښه، چې ګردۍ نیموي د ګردۍ نیمونکې کرښه یا لنډ:

 ۰سره یې په نخښه کوو  dقطر( بلل کیږي او په 

 

 پیژند 

 .درجي لري ٠٨۰دګردۍ دننه كونج پوره كونج 

 ډول ورکړ شوى دۍ  سره په لاندې    r   ګردیچاپیریال د وړانګې

 

 
 توګه ورکول کیږي  په لاندې سره   r د وړانګي  ګردۍمنځهواره  او همداسى

 

 
 دا لاندې ورکړشوى ګڼ ګردۍ ګڼ بلل کیږي

:3,14159265  

 

نخښه کړې، دا به   Piمې په   او   Fیا   Aا چې ما کله هواره یا سطحه په  یادونه: د

 هیله ده کرانو لوستونکو ته ستونځې پېښې نه کړیږ

له دې  ۰ګورو، چې بیرته راګرځیدونى دۍ  «پي »   په پورته کې ورکړ شوى ګردۍ ګڼ 

شنل ګڼ دۍ او د مات په څیر نه لیکل کیږي، بلکه له لسمیز )عشاریه ( امله یو ایر

كي یى موږ نزدې شمرني ته   پریودي كیدونكى ځیفر پرلپسى دۍ. په كارونه  وروستى

پوله لري یا    پاى دي یا   ځکه چه د جبشمیري د ګڼځایونو له امله، چې  مجبور یو،

   .دي رابند)محدود( 

 ى شو چى دا ګڼ پیدا كړي؟بریال سړى په دې  څنګه 
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   كى لنډه وركړ شي: په لاندې دا لار دې

داسى پیل كیږي، چى په ګردۍ كى یو   دا له ارښیمدس څخه پیل كارونه )عملیه ( یا تګلار

سوكڅیسیف یا   ه څلورۍ یا مربع راګیروي یا رابنده وي او بالاخره یى په منځنیو ولاړو

لوړ یا جګ كړي یعني په همغه وخت كى دوه   ورو،او داسى ن ٠۲، ۱۶،  ٨یو په بل پسى 

  .برابره كړى

 

څیرو کې نهه ګوډۍ ورپسې  مخامخپه 

ته ګورو، چې  دي   کښل شوي،  شپږګوډۍ

 څنګه ګردۍ ته نزدې کیږي

 

 

 په پورته څیره څو څوګوډیز بریښي او ستره ترى راتاو ګردى

 )نزدې كیدنه( ګوډي له لارې نزدیونه - n     یوه  ته د  ګردۍ پورته څیرو کې یوې

   ګردۍ ده( ګوډی، چې ګورو نزدې یا ټیک ٦٥٥٠۷  کتل کیږي، هغه

 یا  ۱۰۰اړخونه تل كوچني كیږي، چي پخپله له   یا  سره كانتى یا ژۍ  n  د زیاتیدونكي

په   ور رسونو ته په یوه پاڼه كى د كښلو یا رسمولو څخه وځي یا نه كښل كیږي، ۱۱۰

)یعنى د  وخت كى د منځټكى څخه د په همغه واټن د ټكو ګڼون یا تعداد زیاتیږي  همدې
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كیږي. په ورته توګه د  د مربع پیلګردۍ سره دا څیره تل نزدې  یا ګڼون ( ګوډټكوتعداد 

د ګوډټكو زیاتیدو  . ته نزدي كیږي  او منځهواره هم همغه چاپیریالګردي چاپیریال  دې

او منځهواره تل همغه ډیر كونجى او    سره د ګردۍ وړانګه هم لوییږي. د هغو چاپیریال

او  ه. په روښانه توګه لیدل كیږي چى د چاپیر یالګردۍ توګه د چاپیریالګردي څخ په همدې

ګوډي سره یوځاي پریوځي یا -  n    د     سره  ګوډونو  n د ناپاى ډیر د منځ هوارې

 یوځاى كیږي. 

توګه د منځهوارې ارزښت د  جدول كى د چاپیریال ارزښت او په همدې په لاندې

پیژندوړ  ى ډیر تغیر په كى نه راځي ( ) په خپل حالت، چ  ستابیل  ګڼ سره  n زیاتیدونكي

 دۍ:

Fnمنځهواره Unچاپریال nپیدایښتي ګڼ 

2 5,656854 4 

2, 828427 6,122934 8 

3,061467 6,242890 16 

3,121445 6,273096 32 

3,136548 6,280662 64 

3,140331 6,282554 128 

3,141277 6,283027 256 

3,141572 6,283145 512 

3,141572 6,283175 1024 

3,141587 6,283182 2048 

3,141591 6,283184 4096 

یا    ګردۍ منځهواره د تریكونومتري  شي چى څنګه د ګردۍ چاپیرى او  وروسته به وكتل

 ټاكل كیدى شي دریګوډیكچ له لارې

 پیلبیلګه: 

ى په میز جوړ كړي چ   د بانك مدیر ښاغلى كړاو غواړي د كنفرانسونو لپاره یو د ښیښي 

متره نیمۍ)قطر( ولري  ۲میز چى    كسان ځاي نیولى شي. ایا ددې لپاره یو ٨هره لور یى 
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سانیمتره د میز په سور، ځاي په پام  ٨۰څخه تر  ۷۱له  كوي، كه د یوه نفر لپاره بسیا  

وي، كه یو څلورۍ متر یا مترمربع د كار د    كى نیول شوى وي؟ دا میز به څومره ګران

  ولري؟  ارزښت  ماركه ۲۱۰ماركه ګران وي یا  ۲۱۰معاش سره 

 ۷۱په د هركنفرانس برخوالو لپاره    U  =pi.1m=6,248m²    دمیز چاپیریال دۍ

   600cm =8.75متره سرورځاي په پام كى وي، نو د میز چاپیریال دۍ :  سانتي

 

. پس دۍ  6,2m. منځ ازښت یې      640cm = 80.8سانتیمتره ځاي د نفر په سر  ٨۰د 

 د نېکو هیلو سره  ټول خاي نیولی شي

1.مېز دا هواره لري:    3142 ²F m m   یانې   785,40=3,142.250او له دې امله

 الماني مارکونه ازښت لري.. 

 په لاندې څیره کې کتل کیږي، چې د ګردى منځهواره نزدې 

  

 

ده ) په پورته څیره کې د څیرې کوچنیوالي له امله د ګردۍ څیره لږ تخریب شوه، خو دا 

 ۰ستونځې پوهوړ دي

 ګردیبرخه، ګردیكړۍ  ګردىټوټه او
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یا خوندیګردۍ له  -ډیر وخت دننه

امله د  نو له دې كوچنۍ وي. چاپیریالګردۍ

منځ ته راځي، چى د  دوي ترمنځ یوه كړۍ

یا   د کمون منځهواره د دواړو ګردیو هغي 

 ۰توپیر څخه شمیرل کیږي

 

 

موږ دوه ګردۍ لرو، چې د   جمله :

  Rچاپیریالګردۍ یا دباندې ګردۍ وړانګه 

 r  او د دننه ګردۍ یا خوندې ګردۍ وړانګه

د  ده، نو    

² ²

( ² ²)

( )( )

K

K

K

F R r

F R r

F R r R r

 





 

 

  

 

 

 

 

 ګردیكړۍ منځهواره ده یوېبل ډول ېې:  

 

همداسې کیدى شي، چې د ګردیکړۍ منځهواره د ګردیبرخې د سور او دننه او دباندې 

 ګردۍ د نیمیو څخه هم وشمیرل شي، چې په لاندې کې یې ګورو:

 

 پیلبیلګه:  

دننه لور ته ځغلي.   پنځه سانتي متره  غاړې یا ژۍ پیداكړ. چى له  درز د كړاو میز 

  دامیز په پنځه سانتیمتره كوچنى كړى . كوم میز هواره  ، چې که ښاغلى كړاو فكر كوي 

 پاتي كیږي او ګردیكړۍ چى له منځه ځي څومره لویه ده؟

 ه څومره نفر اوس په میز ځاي نیولى شي ؟او د همغه پیل نیونى سره لكه د مخ 
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 F = (0,9m)².Pi = 2,835m² 

 لاندې ډول دي په  منځهواره او چاپیریا  د ګردیکړى

F     = 1,95m.0,05m.Pi = 0,30m² 

   U'  = 2,095m.Pi = 5,969m ; U' :8 = 74,6 cm 

  ۰ټول کسان پر میز ځاي نیولى شي  د داسې لږ ستونځو سره بیا هم

ردۍ، چې منځټکي یې یو هغه ګ

پ بل پریوځي کونڅنتري یا 

راټول یا یومنځي بلل کیږي او 

پرته له دې دکسڅنتري یا نه 

 یومنځي بللکیږي.

 

تر هغې چې یوه ګردۍ ټوله په 

بله کې پرته وي، یدی شي چې د 

راکښلو له لارې په یومنځي یا 

 کونڅنتري ګردیو بدله شي

 

 

 

 دا یو نایومنځي ګردۍ دي

 

 

یا  Konzentrieپریوځي كونڅنتري   هغه دوه یا زیاتې ګردۍ چى منځ ټكي ېې یو په بل

تر څو یوه ګردۍ  .بلل كیږي   یا ناراټولExzentrieاكسڅینتري  غیر له دې  راټول او په
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په كونڅینتري ګردیو یا   وي كیدى شي چى د راكښلو له لارې  ټوله په بله كى پرته

  .بدلى شي راټولګردیو

ګډو   یا  (= غوڅډیریو یا سطحو) د ګډو هوارو نه كړي، نو ردی یوبل پوره پټې كه ګ

 كه ګردۍ یو له بل سره ګډ ټكي ونه  .سره مخامخ كیږي  پاتي یا باقي شمیرنه له ستونځو

   ۰بلل كیږي  لري نو دا ګردۍ یو دبل سره پردۍ

 

 څو پیژندونه یا تعریفونه:

  كیږي، كه  بلل ) Segment/ Abschnitt سګمنت ګردیټوټه ) د ګردۍ هغه برخه 

غوڅه شي . داسى یوه كرښه  كرښى له لارې یا كرښه باندې  یوې  د  یوه ګردۍ چیرې

ى بلل كیږي. غوڅكرښه ګرد  ) Sekante سیكانت (  یا ټوټه وونې غوځكرښه یاغوڅوونى

رابرو ګردۍ له منځ څخه تیره شي، نو ګردۍ په دوه ب دپه دوه ټوټو ویش. كه دا كرښه 

هغه غوڅوني چى له منځ ټكي تیره شي،   برخو ویشي، چى دا بیا ګردۍ نیمووني بلل كیږ.

كه ګردى په یوه ټكي كى لمس كړى نو دا كرښه   د ګردۍ نیمى یا لنډ: نیمى بلل كیږي.

تانجنت بلل كیږي او كه له ګردى څخه دا كرښه دباندې تیره شي نو تیریدونى كرښه بلل 

( یا وتر  Sehne )       غوڅكرښى دننه پرته برخه د ګردۍ ټوټونيد   په ګردۍ .كیږي

په داسى حال كى چى غوڅى ، تنجنت او   بندكرښه ده  Sehne ټوټونى یا  .بلل كیږي

د یوه ګردۍ څخه د دوه  .کرښې دي -لکه، چې ورسره بلد یو -تیریدونكى ناپاي كرښي یا 

 Sektor ګردیبرخه یا سكتور  ا برخهوړانګو په مرسته كیدى شى یوه برخه راغوڅه شي د

سره. مخامخ   b         (Bogen)او لیندې       بلل كیږي. د منځټكیكونج یامنځني كونج

  څیره ده

                    له کیڼ وښى لورته:  د نومونو له المانې څخه په پښتو کوونه  په لاندې څیرو کې

    ،    Kreissehne      ې)ټوټوونې(د ګردۍ ټوټه وون     Kreisbogen  ګردیلینده

 ،   Kreissektor    ګردۍ برخه
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د              

لینده ټوټه وونې، ګردي برخه، ګردۍ ټوټه  -پورته ژباړه له کیڼ څخه و ښې لور ته: ګردۍ

. 

 په ګردۍ کې د کونجونو ډولونه:

 

 د ګردۍ ټوټه 
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  Kreissegment , ګردۍ ټوټه

 ګردۍ ټوټى لویې: د

 α منځټکیکونج =Mittelpunktswinkel  

 b ګردۍلینده =Kreisbogen  

 h  ټوټې جګى =Segmenthöhe  

 r  وړانګه= Radius  

 s  = وتر -یا  ټوټه وونېګردۍ Kreissehne  

 A  ټوټې هواره =Segmentfläche  

 M  منځټکى  -= ګردۍKreismittelpunkt  

 Verbindung تړنه A-M-B پښیز درېګوډى= برابر   

  

 نهد ګردیټوټې فرمولو

 فرمول مخامخ سطحه

Flächeninhalt  

Error!

 

 

 

Radiusوړانګه 
 

 

Kreissehne 

)د  ټوټه وونې ګردۍ

 موروسته لپاره دې په پا

  کې وي
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Segmenthöhe 

  ىوالد ټوټې جګ

 

 
 

 

 

 دلیندې اوږدوالى 

Bogenlänge 

 

 
 

 

 

Mittelpunktswink

el  منځټکیکونج په

 درجه کچ

)Gradmaß( 

 

 

 

 Kreissektor یا قطاع  ګردۍ برخه

 
  فرمولونهیا قطاع  د ګردۍ برخې  

  Flächeninhaltمنځهوارهسطحه یا 
Error!
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  د ګردۍ لیندې اوږدوالى
 
 

Radiusوړانګه   

Mittelpunktswinkel 

)Gradmaß((په درجه کچ)کیکونجټمنځ 
  

Kreiszahlعدد -یا  ګردیګڼ 

Error!

 

 

   په لاندې څیره کې نومونه:

  ،  Passante      تیریدونې

    یا مماس تانجنت

Tangente،   غوڅوونې  

Sekante لاندې څیره کې خو ،

 ۰هرڅه روښانه دي

 
 

ورکړل شوې ټول په لاندې څیره کې ره کې یڅ په لاندېراوړي څه  کې رې یپورته څد 

 دي
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په خرڅ  اومه)خام ( مواد كیلوګرامه  ۱۷۱۰لپاره   د یوه بنس موټر جوړولو پیلبیلګه:  

ښیښي او  په سلو كي ، په پالستي،  ۷۱فولاد   كى اوسپنه او دې یامصرفیږي. په  رسیږي

په سلو كى رسیږي، او تیل   ۶رسیږي، په رنګه فلزونو او ربړ   په سلو كى ٠ل رنګ ټو

د ګردي   .کې وركړ شوي وي په سلو كى . یو ګردیدیاګرام وكاږۍ چى هره برخه په  ۴

په سلو كى ) د جوړموادو برخه د  ۱۰۰ټوله هواره د ټولو موادو سره مساوي دۀ ( 

یوه ګردۍبرخه وي د   لو كى برخه بهد یو په س  ګردىبرخى څخه عبارت دۍ. یوه

 . وى    °3,6=100:°360منځكونج سره  

 یعني

4%~14,4°;6%~21,6°;9%32,4°;75%=270° 

څیره دى، چې د هرڅه برخه کې ورنزدې ښوول   

 یا لاندې  شوې وي په یوې ګردۍ کې وکښل شي

 

  

 سره یې په نخښه کوو لویوالي  ،  د  چې  د منځكونج «د ګردۍ برخې څیره څرګندوي

 تغیر خوري او لاندې باوري دي:  b لینده  او هم   Fsk     برخهواره  په تناسب 
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360

SKF b

F U


 


 

 

 د ډبل برابرون  د دویمې برخې څخه باوري دي:

 د لیندې اوږدوالى داسى دۍ: جمله : د ګردۍ برخې 

. 2 .
 

360 360 180

n r r
b

    
  

  
 

 باوري کیږي لپاره   د لومړى برخى څخه د سیكتور یا ګردیبرخى 

 ډول ده: منځهواره په لاندې د سیكتور یا د ګردیبرخى   جمله:

. ².

360 360 2
Sk

F r rb
F

  
  

 
 

اړیكي   
2

Sk

rb
F      د مات

. ²
 

2
Sk

F b r b
F

n r




    د لنډونې څخه منځ ته راغلي    

 

 د ټولو ټوله یا د ټول زیاتون باید د ګردۍ سطحه یا هواره ورکړي:
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 او د دې سره ټوټه سطحه یا هواره 
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 يا ژی کونج جمله: –د منځټکي کونج او پريفري 

یو منځټکي کونجدوه برابره دومره لوي دی لکه په 

یا ژۍ کونج) چاپیریالکونج(   –دې تړلی پریفري 

 څیره.مخامخ 

او ټوټونکونج  –د منځټکي کونج او د تانجنت کونج 

 جمله:

د منځټکي کونج دوه برابره دومره لوی دی لکه په 

 یا ټوټه وونې کونج. –دې اړوند تانجنت 

 د ګرديو جمله چې په دوه ټکو کې سره غوڅوي:

د ټولو ګردیو یا دایرو منځټکي کونج چې یو بل دوه 

ښه باندې، چې ټکو  او  کې غوڅوییو ناپای کر

 ځایلاین )ځایکرښه( وایي پراته دي. مخامخ څیره.
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   Ellipse  هواره ده( دلته موخه (ایلیپسى) بیضوي یا هګۍ( 

 پیلبیلګه: 

كړى وو. دا   موږ په اته كونجي اوبى یا حل كى تم د كړاو میز جوړښت باندې

  دۍتل د زخمي كیدو خطر موجود   ډول یو میز سره چى په دې

  چى ګردۍ   ښكلى شكل ،   ته كیږي چى : داسى یو را ګردشوى  پوښتنه رامنځ

په ریښتونى ،       پوره كړي؟ نه وي او منظم غوڅ وي، شته، چى د كړاو اړتیا 

چى هر د        .څیره ښایي داسى یو اوبى یا حل موجود دۍ، لكه چى لاندې

  ټكى دوه ټكو واټنونو ته یو ثابت واټن لري غاړې
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 پیژند یا تعریف:  

سوزېدټكى یا  (      F2 او  F1  ډیري ته چى له دوه ځاي په ځاي ټكو Pوټكود ټولو هغ

 ایلیپسى نومیږي          څخه ثابته یا همغه واټن یا فاصله لري،  بهتره سوزونټكو) 

2لاندې واټنونو یا فاصلو ته سوزونوړانګى وایي.  2 1 1| | | |PF r PF r   

  

 

فاصله یا   ته د سوزونواټن یا   e  ته د ایلیپسى منځ ټكى واى، (Oپه M واړوۍ ) منځ ټكي

ددې لویو  .وایي  یا لایني ناراټوله  (      n  r      n r    لایني ایكسڅنتریڅیتایت

 :اړیكي باوري ديلپاره لاندې 

(c) ketabton.com: The Digital Library



 
 سرليک 88 

......... 2 ......... ² ² ²I r r a II a b e     

روښانوي، كه   I د ایلیپسى لوي او ووړ نیممحورونه دي. اړیكه   b او  a  په دې كى 

د پیوتاګوراس له جملى  IIپه اخر كى وټاكل شي،   a د نیممحور P چیرې د ایلیپسى ټكى

ړه ناپاىكرښى چى د دوا .نیممحور په اخر پروت وي  b ټكى د  P لاس ته راځي كه د

ناپاى كرښه د ایلیپسى سیومیتري محورونه   كى ولاړه  O سوزونټكي تیریږي او په دې په

كي هره په تانجنت ولاړه كرښه د سوزونوړانګو ترمنځ  P د خوښي په ټكى .جوړوي

  .كونج نیموي

 لخوا یا د ایلیپسي باغواني جوړښت:   د ایلیپسى جوړول د باغوان

اوږده  2a  چى په  د یوې رسۍ، ۰وباسې  لوستونکي د تمرین په توګه دا څیره دې ګران

او دا بپا په ځمكه ټكوهي، د یو بل (خوزیدونكى )   په داوړو سرونو كي موږي وتړۍ  وي،

یا راكاږى او وګرځوى ، دلته كوم شكل   یا لرګي په مرسته دا پړى راكښ كړۍ  موږي

  سرونو ټكي چى موږي پرې وهل شوي چي پیداكیږي ایلیپسى ده او دواړه د پړي د

او یا په یوه میلي متر كاغذد   په هر كواوردینات سیسم   څیره  سوزونټكي دي.

كونځینتري یا راټولو ګردیو په مرسته بل جوړښت امكان پیداكیږي، چى سړى د یوه ټكي 

او   Pb او هره د خوښي وړانګه د نننۍ ګردۍ په  وړانګي ووهي   b او   a دوه ګردۍ د

څخه یوه پرته كرښه وویستل شي او د همغه  Pb كى غوڅوي. كه د  Pa دباندنى ګردۍ په

هرچیرته یو د ایلیپسى یا هګى یا بیضوي ټكى لاس ته راځي. د ایلیپسى  دوام، نو  Pa تر

 ته غبرګ ټوټونى  2b  پیژندل كیږي چى هر .هر ټكى داسى پیدا كیدى شي

  فاكتور سره لنډ شوى  k= a / b د

ۍ. له دې سره د هوارې دننه هم د

په  k تغیر خورې ددې فاكتور

 اندازه

( ( )) . .( . ) ( , )F Kreis gardai r r r k r F hagai baizawy   

  ( k.r =b او  r = a او له دې چى 

لویه نیمه « د ګردۍ  r د لته

 اكسى)محور( ده

هواره   جمله : دایلیپسى

F :ده ab 
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 انداه لرې وي؟
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]اپریا ل څنګه تغیرخوري،  د ګردۍ – ۷

که د هغه وړانګه دوه رابره شي یا په 

 همدې ډولنیمه شي؟

وښایۍ: د مربع هواره د څلورمې  – ٨

میاشتو)سپوږمیو( د هوارې سره مساوي 

 ده؟

 
د څیرې سره سم د ګردیو هوارمتن یا د هوارو  

دننه د مساوي وړانګو سره وټاکۍ. د ا هره یوه د لویې 

ې څومره جوړوي؟ وښایۍ، چط څلورو ګردۍ په سلو ک

واړو ګردیو چاپرۍ د همغې وړانګې سره دومره لوي 

 دی لکه د راچاپیره یا دباندې ګردۍ چاپري.

د یوېې مربع د باندې او دننه یوه ګردۍ  – ۱۰

راګرځیدلې. د دواړو ګردیو هوارې یو بل ته څنګه 

 متناسب دي یا ځانونه نیسي؟
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 (رونېیګرواینڅ څیرونى)برابرې څكون

Kongruenzabbildungen  

Congruence mapping 

 

 

 

 

 Symmetrische Figuren  سیومتري څیرې یا شكلونه  

 

        

  

د هوارو څخه مو ولیدل،  چى د هغو ترمنځ سیومتري څیرې یا شكلونه، یعنى داسي په    

 نامه برابرې یا مساوي او نیمایي څیرې: 
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شمیروړتوب له امله تخنیكي، د هغو د ساده بدله ونى له امله،   د شمیرپوهنى له مخى د ساده

 او د ښكلا له مخى، د هغو د همغسي څیرې څرګندوني  له امله یو ځانګړۍ ځاي نیسى(  

 
 

په پورته څیره کې کیڼ لور ته دوه د ټي څیرې یو بل پټوي، کیڼ لور دې د کښلى ټي سره 

 ۰دا محور سیومتري څیرې دي ۰برابرپټوونى ټي وکښل شي

لري چى  كیږي چى سیومتري تل دا مانا نه ني شكلونو څخه كتلپه ځانګړي ډول د اخر

شیان  وي ، چي د هغو د  وویشل شي، كیدى شي دوه یا زیات شكلونه دې په دوه نیمو

لكه چى  اړیكي ولري. دوه یا زیات شكلونه امله یو له بل سره خیالي سیومتري ترتیب له

له دې ځایه تر  .» هګۍ  دوه« داسي یو بل ته ورته دي لكه  څنګه ضربالمثل وایي چي

 یو پل دۍ  كونګرواینڅ

 

 

 

كونګروینڅ ) برابر ( بلل كیږي، كه  په فورم ، بڼه ) څیره(  او  پیژند :   هندسي شكلونه

 ۰یى   یو له بل بیل وي بل سره یو شي وي او یواځي ځاي  لویوالي  كى یو
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« ورته برابرې څیرونې «  یادونه : زه به وړاندیز وکړم، چې کونګرواینڅ څیرونې  

وبولو، ځکه، چې یو بل ته ورته دي او برابرې هم دې یانې که یو پر بل واچول شي یا یو 

 ۰پر بل پریوزي، نو یو بل پټوي

 

  د كونګرواینڅ  د لیكلو سومبول  په لاندې ډول دۍ: B او A د دوه شیانو

A ~ B  <=>  A ~ B             

 

 د کونګرواینڅ خویونه :

 .شكلونه  یو په بل پریوځي یا  یو بل پټوي -كونګروینڅ  څیرې یا  - ۱ 

كونګروینڅ  څیرې یا شكلونه د كاغذ په هنري غبرګولو یا غوڅولو په بنسټ،  كیدى  - ۲

  ۰پریوځى   شي یو په بل

 

 
  

 ۰پورته څیره   ټکى سیومتري ده  

 غوڅول د شمیر پوهنى كار نه دى، مګر غبرګول كیدى شي وي.

ښهندارونې ، څرخون، ټکیڅیره ونې او راکښنې ګونګرواینڅ لنډ : محورهندارونې او کر 

  ۰څیره ونې دي

 پوښتنه كیږي چى : 

په شمیرپوهنه كى عملیي شته چى د هغي په مرسته یا د هغي  له لارې  یا د هغى په  

او پټیدى شي ، داسي كارونى  یا عملیي په كړنه  یا عمل   -وسیله څیرې  یو په بل پریوتى 

 كونګرواینڅ څیره ونې یا څیره کوني بلل كیږي. كى شته او دا 

ډول باید كونجونه    هر كونګرواینڅ څیره یا شكل او لویوالى  )  منځهواره(  ساتي. په دې

ډول د برخو تناسب، كرښوتناسب، برخو تناسب    او اوږدوالي ریښتونى وي، چى په دې

شي چى زیات تر زیات د  غبرګ كرخو تناسب ) ځاننیونه( ریښتونى دى. لاندې به وښوول

كونج څرخونلور یا سمت  تغیر خوړونكي دى، كه څرخونلور تغیر ونه خورى نو یولوریز 

كونګروینڅ بلل كیږى او كه څرخونلور تغیر وخوري نو شكلونه مخامخ لوریز  یا په څټ 

 یا برعكس كونګروانیڅ بلل كیږي
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 په کرښه هندارونه)پ کرښه منعکسونه(:

کاس کې مو یوه کونګروانڅ په  پیل انع

تشکیل وښوده. په کرښه انعکاس ورکول 

یواځنی مخامخ  انعکاس دی، ځکه چې د 

 زویې د لور منځ ته په کې راځي.

 

 
 

 په کرښه هندارونه)پ کرښه منعکسونه(:

په  پیل انعکاس کې مو یوه کونګروانڅ 

تشکیل وښوده. په کرښه انعکاس ورکول 

ځکه چې د یواځنی مخامخ  انعکاس دی، 

زویې د لور منځ ته په کې راځي. لاندې 

 ځېره دې وکتل شي

 
 

 

 یا زیاتونلوریز ځخه یو منفي لوریز یا کمونلوریز درې ګوډى -مثبت ABC د درې ګوډي

'A'B'C  جوړیږي. په اینونكى كرښه یا په اینونكرښه یا په هنداروونكرښه  g پخپله كرښه

دې ټول پراته ټكى تغیر نه خوري( ځاي په ځاي ټكى  بلل كیږي او یا د اینه ونې محور. په

ته د ځاي په ځاي ټكوكرښه هم وایي.    g دى، له دې امله كرښى ) Fixpunkte )فیكسټكى

نىغولاړې) لنډ: ولاړې( كرښي د اینه كولو په بنسټ په خپل ځان څیره كیږي،   g  ټولى په

څټكي  كرښي ټكي د  خپلي سره د غوڅټكي په استثني یا بى له غو g مګر ټول ټكي د

  ۰فاصلى په  ساتلو ځاي بدلوي. له دې امله دا كرښي ځاي په ځاي كرښى بلل كیږي 

په لاندې څیره کې کیڼ لور ته درې ګوډى په ټکى ، چې د کښلې کرښى منځ ټکى دۍ ، 

کتک کیږي، چې د هر څیره ټکى واټن د  ۰ښي لور ته څیره کیږي او دا په همدې ټکي

 .همغ دۍ لکه د څیره کووني ټکى واټڼ له دې منځټکى څخه همدې ټکي څخه 

 

په پورته محور اینه ونه کى لیدل کیږي، 

چې د محور څخه د څیرې او څیره کونکي 

ټکي سره برابر دي، خو ګورو، چې 

 ۰نه ده  څرخون لور یې همغه څرخونلور
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ره کې  ایېنه ونې کښل شوي یڅ مخامخ په 

 دي

 

 

 
 

 تڅیړنهښجوړ ) هندارونې یا انعکاس(ینوونواد كرښ  

  كى د   دا ټګي له هر په نخه ټكي  ) ډیرګوډي  - ۱

ولاړ یا زوړند  g په  كونجټكى او په ګردي كى د منځ ټكى(

غزوي. )دا د مخه  |Pg|فاصله د اخوا په g له پریوځي او دا

 .)راغلي 

 

په ګردۍ كى : ( ټول ټكى د اصل په ترتیب سره وتړۍ – ۲

په وړانګه    ووهۍ(. د څیرې او  r'=r یو ګر دى د M'په

دى،  سیومتریمحور g اصل( د ټولشكل لپاره بیا( پخواڅیرې

ځان مانا،  چى ټوله څیره  د اینونې  سره په خپل  دا په دې

 .څیره كیږي 
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بیا كرښ اینونو باندې په همغه محور بیرته  g كیدى شي چى په Sg هره كرښ اینوونه

دۍ. دا دڅیرو  Sg په یا په څټ څیره ونه  یا مخامخ څیره ونه بیرتهSg راوكرځول شي.د

 ۰زیاتواره څیره ونو ځانګړى حالت د

په «°» د دې لپاره تړلنخښه  كوي او دلته بیا سړى د څیره ونو د ځنځیرونو  څخه خبرې

یو مركزي ځاى یا منځځاى لري، ځكه  كار اچول كږي. كرښ اینوونه د ګونګراینڅو لاندې

بیرته راګرځول كیږي، لكه چى  چى ټولى نورې  اینونى د كرښ اینوني ځنځیرونو باندې

 په لاندې كى به وګورو.

             

    Verschiebungen  راکښنه یا كښونى

 

 :  پیژند

د خپل  Va غبرګکښول ،لنډ كښول یا وړل

وړلوكتور یا وړونوکتور یا كښونوكتور له 

لارې یواځنى   ټاكلى دۍ )ددې لپاره د 

 ۰وكتور لوست وګورۍ

 

 
لور   مساوي اوږده او په یوه د وكتورونو لاندې

وتلټكي په  غشي پوهیږو، كوم چى د څیرې

 .څیرىټكو  لوریز وي 

یوه لوریزه کرښه پوهیږو، د )لنډ : د وکتور لاندې 

ځانګړو شرایطو لاندې( د كښولو لپاره پریكړى د 

كښول  .دۍ او د وكتور لور |  a | اوږدوالى  وكتور

دي، دا په  په همغه لور كونګرواینڅڅیروني

  ۰ساتلى پاتي كیږي مانا چى د څرخونلور دې
 

 د كښولو جوړښتڅیړنه   

د ګښولو )ډي كى ګوډونه او په ګردۍ كى منځټكىپه هر  نخښه شوي ټكي  )په ډیرګو  - ۱

 .) وكاږۍ ) برابر یا مساوي اوږده، همغه لوراو غبرګ غشى a وكتور

 د وكتورونو اخرټكي سره د اصل په پرلپسي ترتیب  ونخلوى. ) په ګردیكښونو كى :  - ۲

د كښونه ځاي په ځاىټكي نه لري) كه )وړانګي   په اندازه ګردۍ ووهۍ r په اخر ټكي د

ایدنتیتي یا كټمټ څیرونى څخه تیر یا  صرف نظر       n       په نامه فر وكتور دېص

 شو(
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مانا چى دوي  سره غبرګى كرښي ځاي په ځاي كرښى دي، دا په دې a ددې لپاره ټولى له

كښولو له   V-a د  Va هر كښول یا نوه هم ښه هره کښه ونه .په خپل ځان څیره كیږي

 كیدى شي.بیرته راوګرځول  لارې

سره غبرګ او  a د وكتور  - aدلته

همغومره اوږد دۍ، مګر په مخامخ یا په 

 g هره كښونه  په دوه كرښو .څټ لور

له دوه واره اینولو یا هندارونو له  hاو

لارى بیرته لاس ته راوړونكى ده، چى 

یى همدا د كښولو وكتور نیم  d واټن

اوږدوالى وركوي. دا بدلون یواځنى نه 

په عمومي ډول باور لري:  دۍ: پس 

a g hV S S  
 

، a| = 2d| سره او   g||h د

ترمنځ واټن  hاو g د d چیرته چى

 ورکوي.
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 د تانجنت او کوتانجنت فنکشنونو پریود یا تل بیرته راګرځیدنه:

 بیلګې:

 
 که د فنکشن ګراف ته په ځیر شو، نو برسیره پر دې روښانیږي:
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 دلته  د همداډول  یا همداسې په معنا دی
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 غونډاری یا غونډوسکه)کره( او غونډاري برخې

 

 ولې غونډاری یا غوندوسکه؟

 که تاسو د انګرېزي فوټبال په عربي ژباړه په عربي وګورۍ، نو کرهّ قدم به ترې واخلۍ.

غونډی لکلی، چې ښه او ټیک  په لاندې کې ما د غونډاري یا غونډوسکې په ځای)

(نومونه نه ده.  
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د هندسې یا ځمککچپوهنې له مخې غونډاری یا غونډوسکه د ټولو هغو ټکو ټولګه ده یا د 

 هغو ټکو ځای دی، چې له یوه په 
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 د غونډاري برخو لپاره لاندې فرمولونه باور لري.

 

 

 د غونډاري ټوټه

 غونډاري خولۍ

 

کلی         غونډاري ټی

 غونډاري زون

 

 غونډاري برخه
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 اخان شینواري چاپ شوې لیکنې:د ډاکتر م

 

1988 Vienna (Austria): 

 لومړی:

H.K. Kaiser , M. Shinwari : Aproximation compact pological algebra : 

contributions to general algebra 6 ; Page 117 – 122 

1987 Vienna (Austria): 

 دویم:

Interpolation und Aproximation durch Polynime in Universalen  Algebren .  Diss . 

Uni. Wien  

Interpolation and Aproximation by Polynome in universal   Algebras,  Dissertation 

at the University of Vienna/Austria 

توري ودې ټولنه،،له لرپوهنې پښتوټول کتابونه  په المان کې د ،، افغانستان کیلاندې د شم

 وي ديخوا  چاپ ش

2000 Bonn (Germany): 

نري، فزیک  او اقتصاد جره د انیرپوهنې برسیرپوهنې ستر کتاب :  د شمید شمدریم:   

مخونو کې چاپ  ۰۰۰کوونکو لپاره ) دا کتاب    په  لپاره ، همداسې  د ښوونکو او زده

 (ځنو ځایونو غزېدلې او ځنې ځایونه ترې لرې شوي دياو دا نوې لیکنه به یې  

3 Bonn (Germany):200 

او کټې د کټې  –ګټې  رنه، دیزرو کې شم ،، په سلو ) هندسه(ځمککچپوهنهڅلورم:   

 کوي رنه  ، د اختمالوالي شمېرنه  کتاب  د ښوونځي ټولې اړټیاوې پورهیشم
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2003 Bonn (Germany): 

 الجبرونه ) د الجبر بنسټونه دي(پنځم:    

2003 Bonn (Germany): 

 پښتو ډکشنري. –وهنې   انګرېزي رپید شمشپږم:  

 

2003 Bonn (Germany): 

 او پښتو الماني ډکشنري -رپوهنې الماني ـ پښتوید شماووم: 

Mathematical dictionary German/ Pashto and Pashto/German 

2003 Bonn (Germany): 

 شوی( ل دۍ، ساده لیک   دفرنڅیال برابرون  ) دا کتاب په دې څانګه کې یو پیل اتم:  

Differential equation Translation; An Introduction 

 

Bonn (Germany): 2003  

 ر پوهنې فرمولونو ټولګهید شمنهم: 

Mathematical  Formulas 

2003 Bonn (Germany): 

 رپوهنه له عربي په پښتویشم لسم:  

Bonn (Germany): 1997 

 المان  کې     د افغانستان په هکله سپینې خبرې:  پهیوولسم: 

 ،،د افغانستان روغې او بیا ابادولو ټولنه،، له خو     

(c) ketabton.com: The Digital Library



 

 279 سرليک

،،د افغانستان روغې او بیا د  کال دمخه ډاکتر ماخان شینواري ۰۰۰۰یادونه:    له .

  له خوا درې ساسي مجلې هم را وستلي. ابادولو ټولنه،،

 

 یې پیل کیږيد ډاکتر ماخان ،،میږي،، شینواري لیکنې او ژباړې چې په چاپیدو 

2012  Bonn; Germany; Kabul Afghanistan 

 ژباړې:

 Prof. Brinkmann. (From Brinkmann.du.de)    : 

 لاندې د برینکمن لیکنې چې له پرینکمن ن ج څخه ژباړل شوي دي.

 شمیرپوهنه د ښوونځي لپاره   لومړی ټوک      - ۱

 شمیرپوهنه د ښوونځي لپاره      دویم ټوک – ۰

 میرپوهنه د ښوونځي لپاره      دریم ټوکش – ۳

 د ښوونځي لپاره                د احتمالوالي شمیرنه - ۴

 احصایه یا ستاتیستیک            دښوونځي لپاره – ۵

 

لاندې کتابونه د شتوتګارت د پوهنتون د استادانو د لکچرونو څخه چې د شتوتګارت 

 پوهنتون ن ج څخه خپاره شوي را ژباړل شوي.

  ۱انالیزی     – ۶

 ۰انالیزې    – ۷

 کرښیز الجبر  – ۸

 د شمیرپوهنې بنسټونه     - ۰

 د فرمولونو ټولګه  - ۱۰
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 فنکشنل انالیز – ۱۱

 وکتور شمیرنه  – ۱۰

 نورې ژباړې

 څخه:کرښیز الجبر .grundstudium.info/linearealgebra/wwwله  – ۱۳  

۱۴ –   Georg Gutenbrunner  اعدادو تیوري ګڼونپوهنه یا د 

 زما لیکنې 

Bonn (Germany): 

رپوهنې ید شمدا کتاب :  د پوره تغیراتو سره دویم چاپ  رپوهنې ستر کتابید شم - ۱۵

  ره د یبرسبرخې 

پوره ګټور  نري، فزیک  او اقتصاد لپاره ، همداسې  د ښوونکو او زدهکوونکو لپارهجان

  ه راغلېدی. په    کتاب کې د اړتیا سره زیاتونه او کون

 ځمککچپوهنه  ) هندسه(  دویم چاپ د پوره تغیراتو سره  - ۱۶

 الجبر بنسټونه دویم چاپ له تغیراتو سره – ۱۷

 ډېرۍ پوهنه یا سټ تیوري  - ۱۸

 د شمیرپوهنې سم اند ) منطق ریاضي( – ۱۰

 د یو څو شمیرپوهانو ژوندلیک  - ۰۰

 د شمیر پوهنې ګډې وډې لیکنې – ۰۱

ده، خو لیکونکی یې متآسفانه راڅخه نابلد شوی: د مشتق او انتیګرال  داهم ژباړه   -۰۰

 شمیرنو ته  تمرینونه او اوبیونې یا حلونه یې

 د شمیرپوهنې انګریزې پښتو او عربي + درې ډکشنري  – ۰۳

 د شمیرپوهنې پښتو انګرېزي ډکشنري – ۰۴
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 ښانه ونهد شمیرپوهنې پښتو ډکشنري د شمیرپوهنیزو وییونو په پښتو رو – ۰۵

د زړه له کومې) دا هغه لیکنې دي، چې ځنې یې په نړیول جالونو کې خپرې شوي   - ۰۶

 دي.(

 د افغانستان په هکله سپینې خبرې، چې وبه غزیږي. – ۰۷

 نوري لیکنې، چې په ژباړه یې پیل شوی، خو لا پوره نه دي

ن ج څخه د شتوتکارت پوهنتون لکچرنوټونو څخه ، چې د شتوتګارت پوهنتون    –

 خپریږي:

 د  ګروپونو تیوري 

 د ښوونځي لپاره فزیک د برینکمن لیکنه -

له پنځم ټولګي  څخه تر اووم ټولګې پورې ژباړل شوی ) دا چې زما دویم مسلک فزیک 

د شمیرپوهنې په -دی، دا لیکنې ژباړم. دا هم د دې لیکوال یوه ډېره ښه لیکنه ده، چې 

ل  یا اوبیونې سره په کې راغلي او ماته زیات ګټور دلته هم زیات تمرینونه د ح -څیر

 برېشي( 

 

 

 

 

 

 

 

 د لیکوال ژوند ته لنډه کتنه
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ماخان په اولني نوم میږي شینواری د 

ارواښادې پستو او ارواښاد نوررحمان 

؟  ه لمریز کې د  ۱۳۰۰زوي په  

شینوارو هسکه مینه کې دې نړۍ ته 

 سترګې راغړولي.

ونځي )د د هسکې مینې د لومړنې ښو

لومړنیو زده کوونکو څخه ( څخه 

تر   ۱۰۵۴وروسته د رحمان بابا لیسه له 

پورې) ښوونځي له لومړي  ۱۰۶۵

ټولګې پیل او د دویم ټولګې څخه ګام او 

 پای(.

 

سپتمبر څخه د اتریش برس، چې هلته  ۱۰۶۶تر سپتبر د کابل طب پوهنځی. له  ۱۰۶۶د 

 و تر لاسه کړه. یې د شمیرپوهنې ډاکتري په پوره ستونځ

 د فبروري تر پای د دباندنیو چارو وزارت کې مامور.  ۱۰۸۸ش ک تر  ۱۰۰۸۷د

جون پورې په بن کې د افغانستان جمهوریت سفارت  ۱۰۰۰مارچ  څخه تر  ۱۰۸۸د 

 شارژد افیر) صفر نه وو(. 

دسمبر  ۰۰۰۰مارچ څخه د   ۰۰۰۸له هغې وروسته  په جرمنې کې سیاسي پناه. له 

 د ریاضي څانګه کې د پوهنې وزارت  درسي نساب کې دنده.پورې د  

کې له لرې د میرمن ښاپیرۍ سره واده شوی، چې د واده خبر  ۱۰۷۰ماخان میږي په 

 ورته اتریش ته راغۍ. 

 ز ک کې کوزده کړې وه. ۱۰۶۳ده  د میرمن ښاپیری سره په 

ه بچیان وبخښل، ز ک دو ۱۰۷۰دوي ته لوي څښتن  په اتریش ویانا  کې د مای په شلم 

چې څانګه او اباسین نومیږي. څانګه په المان کې د پوهنتون علمې همکاره وه او د 

 حقوقو ډاکتره ده او اباسین ملي اقتصاد او ټولنیزه سایکولوژي لوستلې.
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